
Počítání modulo polynom

Cvičení 1. Vydělte následující polynomy se zbytkem a napište Bezoutovu rovnost.

a) p(x) = x3 + 1, q(x) = x2 + 1 v Z3[x],

b) p(x) = x2 + 1, q(x) = 2x+ 1 v R[x].

[(x+ 1) · (x3 + 1) + (2x2 + 2x+ 1) · (x2 + 1) = 2; 1 · (x2 + 1) + (−1/2x+ 1/4) · (2x+ 1) = 5/4]

Cvičení 2. Pokud existuje, nalezněte řešení lineární rovnice:

a) p(x) · (x2 + 1) = (x+ 2) v Z3[x]/(x3 + 1),

b) p(x) · (2x+ 1) = (x+ 2) v R[x]/(x2 + 1).

[(x2 + x+ 2) · (x+ 2) = x3 + x+ 1 = x v Z3[x]/(x3 + 1);

(−2/5x+ 1/5) · (x+ 2) = −2/5x2 − 3/5x+ 2/5 = −3/5x+ 4/5 v R[x]/(x2 + 1) ]

Cvičení 3. Dokažte, že polynom x2+x+1 má v Z2[x]/(x2+x+1) kořen a v Z2 ne. Je Z2[x]/(x2+x+1)

těleso? Kolik má prvků?

Cvičení 4. Nalezněte těleso o 4 prvcích.

Cvičení 5. Nalezněte těleso o 16 prvcích.

[Z2[x]/(x4 + x+ 1), Z2[x]/(x4 + x3 + 1), Z2[x]/(x4 + x3 + x2 + x+ 1)]


